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1. domaćı úlohy
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1a) Dokažte, že doplněk nesouvislého grafu je nutně souvislý.
(Graf G je nesouvislý pokud neńı souvislý, tzn. má alespoň 2 komponenty souvislosti.)

1b) Dokažte, že skóre každého grafu s alespoň dvěma vrcholy obsahuje nějaké č́ıslo v́ıc
než jednou.

2) Nazvěme graf G d-regulárńım pokud všechny jeho vrcholy maj́ı stupeň přesně d.
Určete všechny dvojice č́ısel n a d, kde 0 ≤ d ≤ n−1, takové, že existuje d-regulárńı
graf s n vrcholy.

3) Graf nazvěme asymetrickým obsahuje-li jeho množina automorfizmů pouze identitu.
Zkonstruujte nekonečně mnoho navzájem neizomorfńıch asymetrických graf̊u.

4) Nazvěme graf G doplňkem sebe sama plat́ı-li, že G je izmorfńı doplňku G, neboli
G ∼= G.
Zkonstruujte nekonečně mnoho navzájem neizomorfńıch graf̊uG takových, žeG ∼= G.

5a) Dokažte, že každý nenulový graf s minimálńım stupněm δ obsahuje cestu délky δ.

5b) Dokažte, že každý graf s minimálńım stupněm δ ≥ 2 obsahuje cyklus délky ℓ ≥ δ+1.

⋆) Dokažte, že každý souvislý graf s minimálńım stupněm δ obsahuje cestu délky
min{2δ, |V (G)| − 1}.
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