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1. domaci dlohy
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Graf nazvéme asymetrickym obsahuje-li jeho grupa automorfismu pouze identitu.
Zkonstruujte nekonetné mnoho navzijem neisomorfnich asymetrickych graft.

Pro dany graf G = (V, E), uvazujme néasledujici relaci ~ na V: pro dva (ne nutné
ruzné) vrcholy u,w € V fekneme, Ze u je v relaci s w, tzn. u ~ w, jestlize existuje
cesta v G z u do w. Dokazte, ze ~ je ekvivalence na V.

Dokazte, ze kazdy graf G s alesponi dvéma vrcholy obsahuje dvojici raznych vrcholt
se stejnym stupném. Jinymi slovy, Ju,w € V(G) t.z. u # w a degg(u) = degg(w).

Bud’ ¢ piirozené &islo. Dokazte, Ze kazdy nenulovy graf, kde kazdy vrchol m4 stupeii
alespon ¢, obsahuje cestu s § hranami.

Nazvéme graf G dopliitkem sebe sama plati-li, ze G je isomorfni svému doplitku G.
Zkonstruujte nekoneéné mnoho navzajem neisomorfnich grafi G jez jsou doplinkem
sebe sama.

Graf nazvéme d-reguldrnim, jestlize vsechny jeho vrcholy maji stupen presné d.
Urcete vSechny dvojice ¢isel n a d, kde 0 < d < n—1, takové, zZe existuje d-regularni
graf s n vrcholy.



