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7. domaci ulohy

Deadline: neexistuje, urceno jen jako ptriprava na zkousku.
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O grafu G = (V, E) tekneme, ze je k-kriticky, jestlize x(G) = k, nicméné libovolny
vlastni podgraf H C G, tzn. podgraf, ktery neni izomorfni G, spliiuje x(H) < x(G).

Dokazte, ze k-kriticky graf m& minimdlni stupen 6(G) > k — 1.

Dokazte, ze je-li G = (V, E) graf k-kriticky a mnozina vrcholu S C V je takov, ze
G — S je nesouvisly, tak potom podgraf H := (S, EnN (‘g)) neni dplny.

Dokazte, ze je-1i 3-regularni graf Hamiltonovsky, tak potom je hranové 3-obarvitelny.
(Cisté mezi Teci — co to Tikd o Hamiltonovskosti Petersenova grafu?)

Zkonstruujte nekoneéné mnoho 3-regularnich 2-souvislych grafi, které jsou hranové
3-obarvitelné a zaroven nejsou Hamiltonovské.

Bud G = (V, E) neorientovany graf. Dokazte, ze

x(G) = min (p(G) +1,
G orientace hran ¢

kde £p(G) zmadf délku nejdelsi orientované cesty v G.

Bud G = (V, E) graf a G jeho dopliiek. Dokazte, ze x(G) - x(G) > |V|.

Bud G = (V, E) graf neobsahujici trojthelnik a ozna¢me v(G) velikost nejvétsiho

parovani v G. Dokazte, ze v(G) + x(G) = |V].

Bud G = (V, E) graf takovy, ze kazdé dva liché cykly v G maji spole¢ny alespon
jeden vrchol. Dokazte, ze x(G) < 5.



