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Pro vSechna n € N>1 urcete spektrum uplného grafu K.

Pro vSechna a, b € N> urcete spektrum tplného bipartitniho grafu K, , tj. bipar-
titniho grafu, jez ma partity velikosti a a b, a celkem ab hran.

Bud G = (V, E) graf s n vrcholy a spektrem Ay > Ay > -+ > \,,. Dokazte, Ze

(2) Y (M) =2[E] a (b) > (N)° =6t
i€[n] i€[n]
kde t znaéi pocet vSech tiiprvkovych podmnozin V indukujicich v G uplny podgraf.

Bud G souvisly graf s maximalnim stupném D, a necht spektrum G mé nejvétsi
vlastni ¢islo A;. Dokazte, ze pokud D = Aj tak G je D-regularni.

Bud G graf s n vrcholy a spektrem A; > Ay > --- > \,. Dokazte, Ze G je bipartitni
pravé tehdy kdyz \; = —A\,_;+1 pro kazdé i € [n].

Realnou matici M nazvéme totdlné unimodularni, jestlize vSechny jeji ¢tvercové
podmatice M’ spliuji det M’ € {—1,0,1}. Dokazte, ze graf G je bipartitni prave
tehdy kdyz jeho matice incidence B¢ je totdlné unimodularni.



