Diskrétni matematika: série 1 — ivodni alohy

Vsechny kroky fesSeni je tieba peclivé zdtivodnit ¢i dokéazat.

Uloha 1. Na jednom ostrové ziji v miru 3 misionaii a 3 lidozrouti. Jednoho dne ostrov zachvati pozar
a vsichni obyvatelé se musi prepravit na ostrov sousedni. Pro prepravu mezi ostrovy maji k dispozici
dvoumistnou lodku a pokud se kdykoli na néjakém ostrové (véetné biehu) vyskytne vice lidozroutii
nez misionaitl, lidozrouti své pratele bez milosti snédi. Vymyslete zptsob, jak vSechny bez Gjmy na
zdravi pfepravit na druhy ostrov. (1 bod)

Uloha 2. Ve sté4jich pro 500 koni farma¥ chové celé své stado. KdyZ koné postavi do dvoufadu, trojiadu,
Ctyfradu, pétifadu ¢i Sestifadu, vzdy mu jeden zbyde. Postavi-li vS8ak koné do sedmiradu, jsou koné
rozestaveny spravné. Kolik mé farmar koni? Je jejich pocet urcen jednoznacné? (1 bod)

Uloha 3. Mgéjme deset pytlii s mincemi a v kazdém z nich jsou fadové desitky minci. 9 pytli obsahuje
pouze pravé mince, které vazi 1g. Zbyvajici pytel, jak uz to tak byva, je plny faleSnych minci vazicich
1.1g. Dokézete jednim vézenim na digitédlnich vahach urcit, ktery pytel obsahuje falesné mince? (1 bod)

Uloha 4. Mame opét deset pytli s mincemi a tentokrat jsou v kazdém z nich fadové tisice minci.
Neékteré jsou obsahuji jen pravé mince, jiné zase pouze falesné. Rozdil mezi faleSnou a pravou minci je
uplné stejny jako v minulé tloze. A stejné jako v minulé Gloze méme jednim véaZenim na digitalnich
vahach najit vSechny pytle s faleSnymi mincemi. Jak na to? (2 body)

Uloha 5. Mame tabulku ¢okolddy o rozmérech 7 x 6 a chceme ji rozlimat na jednotlivé dilky, naraz
vSak smime lamat vzdy jen jeden kus. Jaky je nejmensi pocet lamani? Dokazte, Ze méné lamani nestaci.

(2 body)
Uloha 6. Bez poditade, mnoha stranek papiru apod. uréete posledni cifru v desitkovém zapisu &isla 222°%
(2 body)
Uloha 7. Bud a € A. Dokaite, e plati nasledujici formule:
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(2 body)



